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SOBRE O TEOREMA DE FLETT E SUAS VARIAGOES
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Neste trabalho, realizamos um estudo sobre o
importante, e ndo tdo conhecido, teorema de Flett, sua
origem e relagdo com os ja bem conhecidos teoremas de
Rolle, do Valor Médio de Lagrange e Cauchy e do Valor
Médio para integrais. Além disso, investigamos suas
diversas variagdes e extensdes, sendo o foco principal
enunciar, demonstrar e, quando possivel, interpretar
geometricamente essas diferentes versdes dos teoremas
do “tipo” Flett.

Introducao

Os bem conhecidos teoremas de Rolle e do Valor Médio
de Lagrange sdo normalmente vistos nos cursos de
Calculo e tém um significado geométrico bastante
simples e intuitivo. Apesar disso, sédo resultados bastante
importantes sobre fungdes diferenciaveis e tendo
diversas aplicagbes. A partir e, motivado por isso, em
1959 Flett [1] demonstrou o denominado Teorema de
Flett, que é uma variagdo do teorema de Rolle, onde a
condicdo f(a)= f(b) foi substituida por f'(a)= f'(b).
Por esse motivo o teorema de Flett € conhecido como
um teorema do tipo valor médio com uma condigédo do
tipo Rolle.

Materiais e Métodos

Foram utilizados livros e artigos para pesquisa e revisao
da literatura sobre o tema e seminarios para exposigao e
discussao dos resultados.

Resultados e Discussao

O Teorema de Flett afirma que: Se f:[a, b]>R é uma
fungdo diferenciavel em [a,b] com f'(a) = f'(b), entdo
existe c € (a, b) tal que f'(c) = -&Eaﬂﬂ A interpretacéo
geométrica deste resultado é: se uma curva (x, f(x)) é
suave no intervalo [a,b] e as retas tangentes nos
extremos (a, f(a)) e (b, f(b)) s&o paralelas, entdo existe
um ponto intermediario ¢ € (a, b)) de modo que a reta
tangente ao grafico de f que passa por (¢, f(c)) também
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passa por (a, f(a)), conforme pode ser visto na Figura 1.
Nesse caso, 0 ponto ¢ € denominado de ponto de Flett.

Figura 1. Ponto de Flett para a condicao f'(a) = f'(b).

Os teoremas do tipo Flett sdo uma variedade desses
teoremas [2], que possuem a caracteristica semelhante
ao resultado acima. Foi realizado um estudo de uma
gama de teoremas relacionados a Flett, indo desde o
teorema de Rolle até teoremas publicados
recentemente, passando pelos teoremas de Sahoo
Riedel, Trahan, Tan, entre outros [3]. Estudou-se as suas
formas para derivadas, formas integrais, bem como suas
generalizagdes, variagdes e aplicagdes para operadores
integrais.

Conclusao

Com este trabalho pudemos entender o quanto os
teoremas do tipo Valor Médio sdo uteis e importantes,
tanto que permanecem como interesse atual de
pesquisa.
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